Ukézka zadani zkouSky z Pokrocilé analyzy LS 24/25

1. (X, S, u) je prostor s mirou.

e Popiste konstrukci abstraktniho Lebesgueova integralu.
e Ukazte, ze kazd4a integrovatelna funkce je absolutné integrovatelna.

e Zformulujte a dokazte vétu o integrélu z nasobku funkce.

2. e Definice adjungovaného operatoru. Dukaz existence adjunkce.

e H je Hilbertuv prostor, x, y € H. Operator T, , € B(H) je ddn pfedpisem

T,

zy(2) =(z,y)x, z€ H.

Stanovte T .

o Ukazte, ze T je samoadjungovany <= pro kazdy unitarni operdtor U je UTU™* také

samoadjungovany.

3. e Definice spektra a spektralniho poloméru. Véta o spektralnim rozkladu normalni matice.

e T € B(H) apro S € B(H) existuje S~ € B(H). Ukaite, ze STS™! m4 stejné spektrum
jako T



