
Pepa Dvořák FEL ČVUT

Matematickou analýzou za výhřevněǰśı zlomky IX:
Parciálńı zlomky, integrováńı racionálńıch funkćı

Rozklad na parciálńı zlomky Teorii (a praktické ukázky) najdete ve velice pěkném soupisu (i s
pokročilými metodami, dokonce využ́ıvaj́ıćımi rozklady v C) na http://math.feld.cvut.cz/mt/txtd/

3/txc3db3i.htm.

1. Rozložte na součet parciálńıch zlomk̊u následuj́ıćı racionálńı funkce:
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(tenhle je VELMI št’avnatý, na rychlé děleńı polynomů dobře funguje Hor-
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]
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+ x−1
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]

Integrováńı racionálńıch funkćı Rozklad na parciálńı zlomky nám umožňuje funkce př́ıjemněji in-
tegrovat s využit́ım pouhé linearity, př́ıp. vhodných substitućı (viz strany 7 a 8 skript).

2. Najděte primitivńı funkce k funkćım z (a), (b) předchoźıho př́ıkladu (ostatńı jsou dost pracné..). [

(a) 3x− 4
3 ln |x− 1|+ 1

3 ln |x + 2|+ c;x ∈ (−∞;−2), x ∈ (−2; 1), x ∈ (1;∞)

(b) 9x2+50x+68
4(x+2)(x+3)2

+ 1
8 ln

∣∣∣ (x+1)(x+2)16

(x+3)17

∣∣∣+ c;x ∈ (−∞;−3), x ∈ (−3;−2), x ∈ (−2;−1), x ∈ (−1;∞)

(c) 2 ln |x + 1|+ 1
2 ln |x2 + x + 2| − 5√

7
arctan 2√

7
(x + 1

2) + c;x ∈ (−∞;−1), x ∈ (−1;∞)

]

3. Najděte následuj́ıćı neurčité integrály:

(a)
∫

3x+6
2x2+8x+9

dx [34 ln(2x2 + 8x + 9) + c;x ∈ R]

(b)
∫

x
(x2+1)3

dx [ −1
4(x2+1)2

+ c;x ∈ R]

(c)
∫

4x+2
(x2+x+3)2

dx [ −2
x2+x+3

+ c;x ∈ R]

(d)
∫

1
x2−2x+10

dx [13 arctan x−1
3 + c;x ∈ R]

(e)
∫

5x+1
x2−2x+5

dx [52 ln(x2 − 2x + 5) + 3 arctan x−1
2 + c;x ∈ R]

http://math.feld.cvut.cz/mt/txtd/3/txc3db3i.htm
http://math.feld.cvut.cz/mt/txtd/3/txc3db3i.htm

