
Domácí úkol 7 (čtvrtek)
1. Najděte všechny hodnoty parametru 𝜆 ∈ ℂ, pro která má následující soustava řešení (v komplexních
číslech). Rozhodněte rovněž, pro která 𝜆 je řešení určené jednoznačně.

{
𝜆𝑥 + 𝑦 + 𝑧 = 1

𝑥 + 𝜆𝑦 + 𝑧 = 𝜆
𝑥 + 𝑦 + 𝜆𝑧 = 𝜆3

2. Najděte všechny hodnoty parametru 𝜆 ∈ ℂ, pro něž je zobrazení 𝗔: ℂ3 → ℂ3 dané následující maticí
prosté.

𝗔 = ⎛⎜
⎝

𝜆 1 1
1 𝜆 1
1 1 𝜆

⎞⎟
⎠

3. Rozhodněte, pro které hodnoty parametrů 𝑎, 𝑏, 𝑐 ∈ ℂ má následující matice inverzi a najděte ji

⎛⎜
⎝

𝑎 0 0
0 𝑏 0
0 0 𝑐

⎞⎟
⎠

4. Rozhodněte, zda platí následující tvrzení. Každé tvrzení buď dokažte, nebo vyvraťte.

a) Existuje monomorfismus ℝ2 → ℝ3.
b) Existuje epimorfismus ℝ2 → ℝ3.
c) Nechť je lineární operátor 𝗳: 𝑉 → 𝑉 izomorfismus. Pak je i inverzní operátor 𝗳−1: 𝑉 → 𝑉 izomorfismus.
d) Hodnost matice je vždy větší nebo rovna jejímu defektu, tj. rank 𝗔 ≥ def 𝗔 pro každou matici 𝗔.
e) Hodnost matice je vždy menší nebo rovna dimenzi cílového lineárního prostoru, tj. rank 𝗔 ≤ 𝑟 pro

každou matici 𝗔: ℝ𝑠 → ℝ𝑟.
f) Hodnost matice je vždy menší nebo rovna dimenzi definičního oboru, tj. rank 𝗔 ≤ 𝑠 pro každou

matici 𝗔: ℝ𝑠 → ℝ𝑟.
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