Domaci ukol 3

Toto je povinnyg domdci ukol, ktery prosim prineste na pristi cviceni 6. 10. Pokud se na cviceni
nemuzete dostavit, poslete prosim ukol mailem. Ulohy maji za cil procvicit to, co jsme délali na poslednim
cvicent.

1. Rozhodnéte, zda je mnozina vektorti {Z, Z,, 73} C R? linedrné nezévislé, kde

1 3 2
@(Q, @(1), @(Q.
2 1 9

2. Rozhodnéte, zda seznam vektorit % = (i, i, J3) tvoif bazi R3.
1 0 3
ﬂl(())’ y2<2>, y3<2>
1 1 3

Nisledujici sada prikladi predstavuje nepovinny domdci wkol. Ulohy jsou ndrocnéjsi, nebot maji za
cil motivovat obsah nasledujiciho cvicend.

3. (Nestihli jsme na cvideni.) Najdéte soufadnice polynomu p(z) = —3z% + 7z + 10 € R=%[z] v bazi
7 = (fl’f27f3>7 kde

filz)=—222 4z +1, folz) =22 —1, f5(x) = 2% + 3.

4. Uvazujme v R? nad R seznam (9, ¥y, U3 ), kde

n=(3) m= () w=(3)

a) Je tento seznam linedrné nezavisly? (Ndvod: Zkuste na to pfijit bez pocitani!)
b) Je tento seznam generujici? (Ndvod: Zkuste se nejprve zamyslet nad linedrni nezévislosti seznamu
(Z1,25).)

5. Uvazujme linedrni podprostor V:= span{Z, 7,73} C R3, kde

2 3 3
@_(Q, @_(Q, @_(1>
1 2 1

Cil tohoto cviceni je najit bazi a urcit dimenzi V. Budeme posutpovat takto:

a) Rozhodnéte, zda mnozina {%;,Z,, Z5} generuje V.

b) Rozhodnéte, zda je mnozina {2, ¥, I3} linedrné nezévisla. Je to baze V?
¢) Rozhodnéte, zda 25 € span{@,,Z,}.

d) Rozhodnéte, zda {Z,,Z,} generuje V.

e) Rozhodnéte, zda je mnozina {%,,Z,} linedrné nezévisla? Je to baze V?

f) Jaka je dimenze V?

g) Urcete souradnice vektora Z, 5 a 3 v nalezené bazi.

6. Ukazte, Ze je-li mnozina {24, ..., 7, } linedrné zavisla, pak v ni existuje néjaky vektor Z;, jenz je linedrni
kombinaci ostatnich. D4 se toto tvrzeni fict o kazdém z vektort Z4,..., %, v mnoziné?
Kdo chce, muze se pokusit vyuzitim ulohy vyse presné zformulovat a dokdzat ndsledujici vetu:

Véta. Z kazdého generujiciho seznamu lze vybrat bézi.



