DMA Domaéci tkol é. 4B

Tento kol vypracujte po prednasce a pred cvicenim, na druhé strané je reseni.
Pokud vam néco neni jasné, zeptejte se na cviceni nebo na konzultaci.

1.

a) Vyfeste linearni kongruenci 35z = 14 (mod 77).
b) Vyfeste rovnici 35z = 14 v Zry.

2. Vyfeste soustavu z =3 (mod 5), z =4 (mod 4) a2z =5 (mod 3).



Reseni:
1. Pfevod na diofantickou rovnici: 35z 4+ 77y = 14.

Tabulka d4 7 =1-77+ (—2) - 35. Vynésobime dvéma, 14 = 277+ (—4) - 35. a/b y T
Proto z, = —4. 77 1 0
Homogenni rovnice po zkraceni sedmickou: 5z + 11y = 0. 35 0 1
Méme z;, = 11k. Nebo to vykoukdme z tabulky. Te le| —2e
Zaver: 0] -5 11
a) Obecné Feseni je x = —4 + 11k pro k € Z.
b) Reeni je z = 7,18, 29,40, 51, 62, 73.
2. Nejprve xp =5 -4 - 3k = 60k.
Rovnice si zjednodusime:
=3 (mod5) |2=0 (mod4)| z=2 (mod 3)
4-3-21-3 5-3-29-0 5-4-x3-2
1221 =1 (mod 5) 20x3 =1 (mod 3)
2r1 =1 (mod 5) —z3 =1 (mod 3)
r1 = —2 Ir3 = -1

T, = 3-12-(-2) +0 4+2:20- (1) =—112
Mnozina vSech feSeni je tedy x = 60k — 112 pro k£ € Z neboli z = 8 + 60k pro k € Z. Kdyby se
vzalo 3 = 2, dostaneme x = —72 + 80 = 8 rovnou.

Diskuse: V prvnim sloupci stacilo diky prihodné pravé strané pracovat se ¢lenem 4 - x; - 3, kde
421 =1 (mod 5). Podobné u tfetiho ¢lenu, kde potiebujeme nulovost modulo 4 a dvojku uz mame,
stac¢i dodat dalsi, tedy tvar 5 - 2x3 - 2.



