DMA Domaéci tkol é. 7B

Tento kol vypracujte po prednasce a pred cvicenim, na druhé strané je reseni.
Pokud vam néco neni jasné, zeptejte se na cviceni nebo na konzultaci.

1. Pro fetézec pismen w definujeme jeho délku I(w) jako pocet znaki.
Uvazujme relaci R na mnoziné A konec¢nych fetézct (tfeba latinské abecedy, ale klidné si zkuste i jinou)
danou predpisem

wiRwy <— l(wl) = l(wg),

tedy porovnavame fetézce podle jejich délky.

a) Dokazte, Ze tato relace je ekvivalence.

b) Vyberte si z kalendafe pét jmen (ndhodné ¢i Fizené). Pro tuto mnozinu fetézct nakreslete graf relace
R a vypiste komponenty. Napiste rozklad mnoziny odpovidajici této relaci.

Poznamka: Kdyz kreslime graf ekvivalence, tak pro zjednoduseni nekreslime smycky a namisto obou-
smérnych Sipek tam a zpét prosté kreslime spojnice.

2. Ktery z nasledujicich dikazii rovnosti n —n =0 pro n € IN je spravnym dikazem indukci?

a) (0)n=1:1-1=0 OK.

(H)n>1,IP:n—n=0.Pak (n+1)—(n+1)=(n+1)-(1-1)=(n+1)-0=0.

b) (0)n=1:1-1=0 OK.

(1) n>1.Pak (n+1)—(n+1) =n—n=0dleIP.

c)(0)n=1:1-1=0 OK.

(H)n>1,IP:n—n=0.Pak (n+1)—(n+1)=n—n=0dleIP.

d)(1)n>1,IP:n—n=0.Pak (n+1)— (n+1) =n—n=0dle IP.



ResSeni:
1. a) DokézZeme reflexivitu, symetrii a tranzitivitu, rovnou pro relaci na celych ¢isel, je to stejna prace,
pak to plati i pro vSechny podmnoziny.
R: Necht w € Z. I(w) = l[(w) a tedy wRw.
S: Necht wy,w; € Z. Jestlize w;Rws, pak I(wy) = l(ws), proto i l(we) = l(wy) a tedy woRw;.
T: Nechf wq, w2, w3 € Z. Jestlize w1 Rws a waRws, pak [(wy) = l(wz2) a l(w2) = l(ws). Proto i l(wy) =
[(ws) a tedy wiRws.
b) Vybral jsem A = {Petr,Pavel,Petra,Pavla,Jan}.
P%tr

Pavel Jan

Petrao Pavla
Komponenty:
[Petr]gr = {Petr},
[Pavel|g = [Petra]g = [Pavla]g = {Pavel,Petra,Pavla},
[Jan]gr = {Jan}.
Rozklad:
{Petr,Pavel,Petra,Pavla,Jan} = {Petr} U {Pavel,Petra,Pavla} U {Jan}.

2. Spravna odpovéd je c).

a) Nepouzil se IP, takze to neni dikaz indukci.
b) Neni napséano, co je IP.

d) Chybi zékladni krok.



