DMA Domaéci kol ¢. 8B

Tento kol vypracujte po prednasce a pred cvicenim, na druhé strané je reseni.
Pokud vam néco neni jasné, zeptejte se na cviceni nebo na konzultaci.

1. Uvazujte funkci zadanou induktivné témito pravidly:

(0) f(1) =1, f(2) = 2.

(1) fn+1)=2f(n) — f(n—1) pron > 2.

Spocitejte nékolik prvnich hodnot této funkee, tedy f(1), f(2), f(3), f(4),... a to tolik,
abyste uméli tipnout explicitni vzorec pro f(n), n € N. No a pak si tipnéte.

2. Napiste induktivni definici mnoziny vSech kladnych lichych cisel.

Bonus: Ktery z néasledujicich dikazti nerovnosti 2" > 1 pro n € IN je spravnym
ditkazem silnou indukci?
a)(0)n=1:2'=2>10K. n=2:22=4>1

1P
1)n>5IP: 2" >1, 27"t > 1. Pak 2"t =27 4 2.2" "1 > 14+2.1=3> 1.
(
b) (0)n=1:21=2>10K.n=2: 22 =4>1 OK.

IP
(H)n>2,1P:2">1, 2" 1 > 1. Pak 2"t =27 +2.2"" 1 > 14+2.1=3> 1.
c) 0)n=1:2'=2>10K.n=2: 22=4>1 OK.

P

()n>2,1P:2" > 1. Pak 2"t =27 4+2.2""1 > 14+2.1=3>1.
d) (0)n=1:2'=2>1OK.

P
(H)n>2,1P:2" >1, 2771 > 1. Pak 2"t =27 +2.2"" 1 > 14+2.1=3> 1.



Reseni:

1. Méame:

f(1) =

f(2) =2
fB)=2f(2)-f(1)=2-2-1=
f(4)=2f(3)-f(2)=2-3-2=4
f(B)=2f(4)-fB)=2-4-3=
Clovék by skoro fekl, ze f(n) = n.
2. Nejjednodussi je toto:

(0) 1 € M.

(I)neM — n+2¢€ M.

Bonus: Spravnéd odpovéd je b).

a) Indukéni krok zacind az od n = 5, jehoz IP neméme ovéfen.

c) V kroku n + 1 se pouzil vzorec pro n — 1, ktery ale chybi v IP.
d) V zakladnim kroku je jen jeden udaj, ale v IP jsou potfeba dva.



