DMA Domaci tikol €. 9a

Tento kol vypracujte po prednasce a pred cvicenim, na druhé strané je reseni.
Pokud vam néco neni jasné, zeptejte se na cviceni nebo na konzultaci.

n
1. Dokazte indukci, ze pron € Nje > 0=0.
k=1
Poznamka: Muze pro vas byt jednodussi to vidét jako 0+0+---4+0=0.

n krat

2. Necht R je relace na A. Dokazte: Je-li R™! tranzitivni, tak je i R tranzitivni.
Pouzijte novou strukturu dikazu.



Reseni:
1 n+1 n
1. Pouzije se definice sumy: (0) > ap = ag; (1) Y ap=a1 = > ar + any1
k=1 k=1 k=1
Dukaz: (0) Jestlize n = 1, tak uréité 0 = 0.

n n+1 n
(1) n € N libovolné, predpoklad: > 0=0. Pak > 0= > 0+0 £ 0+0=0.

k=1 k=1 k=1
Je také mozné psat v indukénim kroku

040+ - 4+0=0+0+--+0+0=0+0=0.

~
n+1 krat n krat

2. Piedpoklad: R~! tranzitivni.

Vezméme libovolné a, b, c € A spliujici (a,b) € R a (b, c) € R. Dle definice R ! pak mame (b,a) € R*
a (c,b) € R71, diky tranzitivite R~! je (¢,a) € R™! a proto (a,c) € R.

Ukazali jsme, ze R je tranzitivni.




