DMA Domaci ukol ¢. 11A
Tento kol vypracujte a pak prineste na cviceni ¢. 12.

1. Napiste induktivni definici mnoziny vSech kladnych celych cisel, ktera jsou délitelna péti ale ne desiti.
Napovéda: Nejprve si napiste prvnich par ¢isel z mnoziny, to by mélo napovédét.

2. Pro nésledujici zobrazeni rozhodnéte, zda jsou prosta a zda jsou na. Své odpoveédi dokazte.

a) T: N? — N3 T(m,n) = (m,n,m +n).

b) T: N? = N, T'(m,n) = m + n.

Zkouskovy specidl dikazovy [naro¢néji] (pokrocilejsi mohou zkusit ted nebo pted zkouskou):
a) Uvazujte zobrazeni T: A+— B a S: B+ C.

1) Dokazte, ze kdyz jsou T a S prosta, pak je i slozené zobrazeni S o T' prosté.

2) Ukazte konkrétni ptiklad zobrazeni T', S, kdy T je prosté, S neni prosté a S o T' neni prosté.
Ukazte konkrétni priklad zobrazeni T, .S, kdy T je prosté, S neni prosté a S o T je prosté.

3) Dokazte, Ze kdyZ je slozené zobrazeni S o T prosté, pak musi byt i T prosté zobrazeni.

4) Dokazte, ze kdyz jsou T' a S na, pak je i slozené zobrazeni S o T na.

5) Ukazte konkrétni ptiklad zobrazeni T, S, kdy T neni na, S je na a S o T neni na.

6) Ukazte konkrétni ptiklad zobrazeni T', S, kdy T neni na, S je na a S o7 je na.

b) Necht T: A + B je invertibilni zobrazeni s inverzi T—!. Dokazte pfimo (bez pouziti véty o skladani
a inverzi), ze pak je (T~ 1)2 = T~! o T~! inverzni zobrazeni k T? = T o T.

c) Najdéte néjaké zobrazeni T: Z +— Z, které je samo sobé inverzni, tedy 7! = T.

d) Nechtt T: A — B a S: B ~ C jsou invertibilni zobrazeni. Dokazte, Ze pak je i slozené S o T
invertibilni a plati vzorec (SoT) ! =T"1o S71,



