
Domáćı úkol č. 4 - Přirozená dedukce

Požadavky

• Definice i odpovědi pǐste českou (či slovenskou) větou či větami, nikoli matematickými symboly.

• Pojmy definujte o jednu úroveň ńıže, aneb nové pojmy obsažené v požadované definici také definujte.

• Neńı třeba definovat pojmy: formule, syntaktický strom, pravdivostńı ohodnoceńı a formule prav-
divá v ohodnoceńı, pokud to neńı v zadáńı výslovně žádáno.

• Každé své tvrzeńı řádně zd̊uvodněte, u každého svého výpočtu napǐste komentář.

• K úspěchu je nutné źıskat aspoň polovinu z celkového počtu bod̊u.

Př́ıklady

Znaky a, b, c jsou logické proměnné.

1. (10 bod̊u) Definujte pojem odvozeńı formule ϕ z předpoklad̊u S (aneb d̊ukazu) ve výrokové logice.
Napǐste odvozeńı formule a⇒ (¬a⇒ b) z prázdné množiny předpoklad̊u.

2. (10 bod̊u) Dokažte, že plat́ı logické d̊usledky (najděte př́ıslušná odvozeńı):

i) (a ∧ b)⇒ c ` a⇒ (b⇒ c)

ii) ¬a ∨ ¬b ∨ ¬c ` ¬(a ∧ b ∧ c) (pro nerelaxovaný tvar doplňte závorky dle potřeby)

3. (10 bod̊u) Dokažte, že následuj́ıćı formule jsou logicky ekvivalentńı: a ∧ ¬b a` ¬(a⇒ b)

Přehled odvozovaćıch pravidel přirozené dedukce najdete na webu v textu od Dr. Nentvicha. Použijte
značeńı v rámečćıch, aby bylo zřejmé, kde konč́ı platnost pomocných předpoklad̊u. Řádky odvozeńı
oč́ıslujte a ke každému řádku napǐste zd̊uvodněńı, jak daný řádek vznikl.
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