MA2 Cyvi¢né priklady 3 pHabala 2021

MAZ2: Cvi¢éné priklady—Funkce vice proménnych: Extrémy
Najdéte a klasifikujte lokalni extrémy funkci

1. f(xa y) = 62:E2+y2+217y+2y, 2. f(xa y) = :L,3 + y3 —3x — 12y7

3. f(x,y) = 2% + 2y® — 16z, 4 flwy ) =L+ 2 144y

5. f(x,y) = 23+ y3 — 3z + 3y, 6. f(x,y) = 23 + 32%y? — 3y? — 27z,

7. f(z,y) = 23+ y® — 3ay, 8. f(z,y) = x* — 222 + 4% — 2,

9. f(x,y) = 2> + 2y +y* + 3z + 16, 10. f(z,y,2) = 2% + 9% + 23 — 3z — 12y — 122,
11. f(z,y) = 23 + 3xy? — 122y, 12. f(z,y) = 223 + 2y3 + 922 — 6y — 12x,

13. f(z,y) =3 — 2% — y* + 6, 14. f(z,y) = =222 + dzy — 3y* + 4o — 2y — 1,
15. f(z,y,2) =L +2 + 242, 16. f(x,y) = 32> — 6zy + 2y°,

17. f(z,y) = 23 + 8y> — 62y + 5, 18. f(z,y) = 2% —y* + 26",

V nésledujicich prikladech pouzijte Lagrangeovy multiplikatory k nalezeni moznych lokalnich
extrémi dané funkce f vzhledem k dané podmince (podminkdm) g.
Diskutujte globalni extrémy vzhledem k oné podmince (podminkam).

19. f(z,y) = xy?, g 2* +y* =4,

20. f(z,y) =z +y, g: 2t +y*t —8xr — 8y =0,

21. f(z,y) =z +y, gzt —y* —8x — 8y =0,

22. f(z,y) = xy, g: %24—%:1,

23. f(x,y) = 2% + 92, g: 2% —2x +y? — 4y =0,

24. f(z,y) =z +y, g: 23+ =2,

25. f(x,y,2) =z + 2y + 3z, g: 22 + 9% + 2% = 145,
26. f(z,y,2) =x+y, g2+’ =2, c+y+2=0,
27. f(z,y,2) = 4x + 2z, g 22 +y?=5,0+2y+2=0,
28. f(x,y,2) = 2%y + 3z, g x+y=0,z2=2%

V nésledujicich prikladech naleznéte globalni extrémy dané funkce f na dané mnoziné M.
Pouzijte Lagrangeovy multiplikatory tam, kde je to mozné.

29. f(z,y) = (z — 2)% + (y — 16)?, M: xy =32, x € (1,12),

30. f(z,y) = (x+2)% + (y + 2)%, M: zy=4,2>1,

31. f(z,y,2) = xyz, M: z+y+22=5,z,y,2>0,

32. f(z,y) =222 22y +y*—22v, M={(z,y) €eR?* x>0, y>0, v+y<3}.

33. f(z,y,2) =z —ay— 22, M={(z,y,2) € R3 2% +y?+ 22 <3}.

34. f(x,y) = 22 —8x +y?, M je konec¢n4 oblast vymezend kiivkami danymi z? — 3% =9

ax=>.

35. f(x,y) = 22 +2x +y?, M je konecnd oblast vymezend kiivkami danymi z2? + 4% = 9
a x = —2 a obsahujici bod (0,0).

36. Najdéte bod na hyperbolické plose 22 — 22 = 1, ktery je nejblize k poc¢atku.
37. Najdéte bod na povrchu z = xy + 1, ktery je nejblize k pocatku.

38. Najdéte vzdalenost mezi kiivkami danymi y =z + 1 a 3% = .



