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7.1 Pro náhodný vektor (X,Y ) z předchoźıho cvičeńı se sdruženou hustotou

hX,Y (x, y) =

{
cxy , 0 ≤ x ≤ 2 & 0 ≤ y ≤ x
0 , jinak.

určete cov(X,Y ) a distribučńı funkci FZ náhodné veličiny Z = X · Y .

7.2 Dvourozměrný náhodný vektor (X,Y ) má pravděpodobnosti hodnot dané tabulkou:

aaaaa
X Y 0 1 2

0 1/18 1/9 1/6
1 1/9 1/18 1/9
2 1/6 1/6 1/18

Stanovte pravděpodobnost P ( 1
2 ≤ X ≤ 3 & Y ≥ 1). Najděte marginálńı rozděleńı a zjistěte, zda X,Y

jsou nezávislé. Pokud ne, vypočtete korelaci a popǐste rozděleńı náhodného vektoru (X ′, Y ′) se stejnými
marginálńımi rozděleńımi, jehož složky jsou nezávislé veličiny.

7.3 Háźıme pravidelnou hraćı kostkou a poč́ıtáme výskyt šestek. Určete, kolik muśıme provést hod̊u, aby se
relativńı výskyt šestek (tj. poměr počtu šestek ku počtu hodu) lǐsil od 1

6 nejvýše o ε = 0.05 s pravděpodobnost́ı
alespoň p = 0.95. Použijte

(a) centrálńı limitńı větu.

(b) Čebyševovu nerovnost.

7.4 Životnost baterie má exponenciálńı rozděleńı se středńı hodnotou 3 hodiny. Určete pravděpodobnost,
že sada obsahuj́ıćı 100 bateríı zajist́ı alespoň 252 hodin provozu.


