4. cviceni z Matematické analyzy 2

10. - 14. bfezna 2025

4.1 Najdéte rovnici tecné roviny k plose M, kterd je rovnobéznd s rovinou g jestlize
(a) M: 2> +2y2+22=1, o0: 4o +2y+2=3.
(b) M: 322 +4y?+322=1, 9o: —122+2y+62=0.
() M: 22 +4y? —22=4, 90: 20 +2y+2=0.

Reseni: zde.

4.2 Necht p je pifmka prochdzejici body (1,2,3) a (2,3,4). Najdéte rovnici teéné roviny k elipsoidu M :
2
% + ¥+ % =1, kterd je kolmé na ptimku p.

Reseni: zde.
o 5> a3 9 : :
4.3 Urcete Barafy’ 6I2£y a ayalfay pro funkci f(z,y) = sin(z?y).

Reseni: zde.

4.4 Urcete % pro funkci f(z,y) = (y cosx + x$1)2.

Reseni:

. L. x x x zlna , . . e
Upiesnéme si definici: 27" = z(#") = " In® = ¢ Nz pro > 0. Tat funkce mé derivace viech fadi,
tedy i funkce f(z,y) ma derivace vSech fada na oteviené mnoziné U : x > 0, tedy je tiidy C* na U.

Muzeme tedy libovolné zaménovat potradi parcidlnich derivaci na U. Proto toho vyuzijeme:
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=5 <8y (2 (ycos:z:+x ) ~cos:z:>) = (QCosx ) = —4cosz-sinx

4.5 Napiste Tayloruv polynom 2. fadu pro
(a) funkeci f(x,y) = ze*™¥ v okoli bodu ag = (—1,0).

(¢) funkei f(x,y)

) (

(b) funkei f(z,y) = e*Iny v okoli bodu ag = (0, 1).
) ( = eVZ~¥ v okol{ bodu ag = (1,1). Uréete pomoci néj pribliznou hodnotu f(1.01, 0.98).
)

(d) funkci f(x,y,z) = xe¥ cos z v okoli bodu ag = (1, 0,0). Uréete pomoci néj piibliznou hodnotu f(0.98, 0.01, —0.03).

Reseni: (a), (b), (c), |(d)

4.6 Najdéte lokdlni extrémy nasledujicich funkei:

(a) flz,y) = 2® +y° - 3uy,
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(b) flx,y) =6y —a® — 2y° + 2,
(c) flz,y) =2a® —y* = 2wy +6,
(d) f(z,y) =2®+8y> — 6zy + 5.

Resent: (a), (b), |(c). (d).
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