2. cviceni z Matematické analyzy 1

30. z&ri - 4. Tijna 2024

Uloha 1.  Rozhodnéte, zda nésledujici mnoziny jsou shora nebo zdola omezené. Najdéte jejich
supremum, infimum a maximum, minimum, existuji-li.

(a) {z€Z]|z<0} (b) {zeR |z >0} (c) (-1,2] U (3,7]

(@) [0,2n (R\ Q) @ [03nemneNy  ® {2l poeN]

(g) {W‘ n e N} (h) {m2 —TL2 | m,n € N} (1) {n(fl)” ‘ nc N}

Uloha 2. Dokazte nebo vyvratte, ze funkce dané nasledujicimi piedpisy jsou sudé/liché:

f(z) =In(z? + V22 +1) f(z) =In(z+ Va?+1).

Uloha 3. Dopliite nésledujici tabulku (S = dand funkce je sudé, L = dand funkce je lichd, N =
nelze obecné rozhodnout).

f+g|f-g]|fog

| | | 1~
W O N

Uloha 4. Charakterizujte (urcete, pravé jaké vlastnosti museji mit) viechna zobrazeni f : X —
Y, kterd spliuji:

(a) VAC X 71 (f(4)) = A (b)VBC X f(f(B)) =B

Uloha 5. Necht pro kazde n € N je A,, spocetna mnozina. Dokazte, ze nasledujici mnoziny jsou
spocetne, tedy najdete bijekci mezi danou mnzinou a mnozinou N.

(a) Z (b) A; U Ay () Q (@) | 4.

neN

Uloha 6. (a) Najdéte zakladni periodu pro kazdou z funkei f a g. Maji spole¢nou periodu?
Pokud ano, jakou?

f(z) = sin (59“1; 9) g(z) = cos @”53 - 11)

(Zakladni perioda je nejmensi kladnd perioda (pokud takova existuje), se kterou je funkce
periodickd).
(b) Necht funkce u mé periodu p > 0. Jakou periodu m4 funkce dans predpisem

v(z) = u(az + b)
kde a,b € R?



