12. cviceni z Matematické analyzy 2

11. - 15. prosince 2023

12.1 (sférické soufadnice)
Spocitejte

/E//x?z dv

E: 2244 +22<1 & 0<z<+a2+y2.

kde

ResSeni: izde.

12.2 (parametrizace kiivky)
Naleznéte parametrizaci kiivky, kterd vznikne prinikem vélce 22 4+ y? = 16 a roviny z = = + y.

ResSeni: izde.

12.3 (délka kiivky)
Urcete délku asteroidy C: «x

2 2 : :
3 +y3 =1, s parametrizaci

p: xz=cos’t & y:sin3t & 0<t<2m.
Reseni: zde.
12.4 (kiivkovy integrél z funkce)
Spocitejte [, fds, kde f(z,y,z) = xe¥* a C je uisecka vedouci z bodu A = (0,0,0) do bodu B = (1,2,3).
Reseni: zde.
12.5 (kiivkovy integrél z funkce)
Spocitejte fc v x? +y2ds, kde C se skladd postupné z kiivek

e C1: hornf polovina kruznice o poloméru i se stiedem v (%,0) jdoucf v kladném smyslu z bodu (1,0)
do bodu (0, 0);

e Cy: tsecka jdouci z bodu (0,0) do bodu (—1,2).
Reseni: zde.

12.6 (kfivkovy integrél z funkce)
Spocitejte [,(z +y) ds, kde C se sklddd postupné z kiivek

e C;: leva polovina kruznice o poloméru 1 se stfedem v (0, 1) jdouci v zdporném smyslu z bodu (0, 0) do
bodu (0, 2);

e Cy: tsecka jdouci z bodu (0,2) do bodu (1,0).
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ResSeni: zde.

12.7 (kiivkovy integrél z vektorového pole)
Urcete

/Qxy dz — 22 dy
c
kde C je ¢ast paraboly x = 2y? jdouci z bodu (0,0) do bodu (2, 1).

Reseni: izde.

12.8 (kiivkovy integrél z vektorového pole)
Urcete

/y dx + z dy + x dz
C
kde
C: 224+y*=22 & 2*49y°=2x & 2>0
je ktivka s orientaci v kladném smyslu pfi pohledu shora.

Reseni: izde.

12.9 (kiivkovy integrél z vektorového pole)
Urcete

/y de+z dy+ x dz
c
kde
C: 224+y*=1 & z+z2=1
je kiivka s kladnou orientaci pfi pohledu shora.

Reseni: izde.

12.10 (kfivkovy integrél z vektorového pole)
Urcete

/(y2+1)dx+2zdy+m2dz
C
kde
C: 224+y*+22=1 & z=y & 2>0

je kfivka s orientaci od bodu (—72, —?, 0) do bodu (?, %, 0).
Reseni: zde.
12.11 (konzervativni pole, potenciél)

Urcete hodnotu parametru « tak, aby nésledujici pole byla konzervativni. Najdéte jejich potencial a
hodnotu préce sily z bodu A do B v tomto piipadeé.

(a) F(z,y,2) = (22 +y, y*+ax, ze?), A=(0,1,0), B=(—1,1,0).

(b) F(z,y,2) = (y+2, x+2 x+ay), A=(0,0,0), B=(1,1,1).
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ResSeni: zde.

12.12 (Greenova véta)
Pomoci Greenovy véty vypoctéte kiivkovy integral z vektorového pole
F = (zy? + sin(a?), 222y + e_y2)
podél kladné orientované hranice C trojihelniku M s vrcholy (0,0), (2,2) a (2,4).

Reseni: Podobné jako zde.
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