7. cviceni z Matematické analyzy 2

6. - 10. listopadu 2023

7.1 Najdéte nejmensi a nejvétsi hodnoty funkce f(x,y) = z — y + 3 za podminky 322 + 5xy + 3y? = 1,
Nagrtnéte ttvar urceny touto vazbou.

Reseni: zde.
7.2 Do elipsy x2 + 3y? = 12 vepiste rovnoramenny trojihelnik takovy, Ze méa zakladnu rovnobéznou s osou

z a ma maximalni obsah.

ResSeni: izde.

7.3 Vypoctéte vzdalenost nejblizstho bodu
(a) hyperboly M : 2% + 5xy + y* = 9 od pocatku (0,0).
(b) hyperboly M : 2 + 5zy + 2y = 9 od pocatku (0,0).
Resenti: |(a),

Cést (b) se udéla obdobné: systém rovnic 2z = \(2x + 5y), 2y = A(5x + 4y), 2 + bzy + 2y*> = 9 budeme

fesit opét vydélenfm prvnich dvou, tj. dostaneme ¥ = ?iiiz tedy

0 = 522 4 4y — 2zy — 5y? = bz + 2y — 5y
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tedy x = @y nebo z = f@y a tyto vztahy dosadime do tfeti rovnice. Prvni vztah vede na feSeni
(z,y) = x( 3263 15__) druhy vztah feseni nedava.
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7.4 Najdéte nejmensi a nejvétsi hodnoty funkce
flay) =2 — (y—1)°

na mnoziné
M : y2 <1-—2°

Naértnéte tuto mnozinu.

Reseni: izde.

7.5 Naleznéte nejvéts a nejmensi hodnotu funkce f(x,y) = 223 + 42? + y? — 22y na mnoziné

M : x2§y§4.

ReSeni: izde.

7.6 Najdéte nejmensi a nejvéts{ hodnoty funkce f(z,y) = 3zy na mnoziné
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(a) M: 2?+y?2<2.
(b) M: z(z—1)<y<O0.
Nagrtnéte tyto mnoziny.

ResSeni: izde.

7.7 Naleznéte nejvéts a nejmensi hodnotu funkce f(x,y) = 22 + y> — 22
(a) na mnoziné x? + y? < 2.
(b) na plose trojihelnika M s vrcholy (2,0), (0,2) a (0,—2).
Reseni: [(b). Cést (a) se udéls obdobné jako v pitkladu 7.6(a).

7.8 Najdéte tii pozitivni ¢isla jejichz soucin je maximalni, a jejichz soucet je roven 100.

Reseni: zde.

7.9 Urcete rozmeéry pravouhlého odkrytého bazénu, ktery ma pfi daném objemu V' minimalni povrch.
Reseni: zde.
7.10 Do tusece kuzele 1 —z = /22 + 2y2 vymezené rovinou z = 0 vepiste kvadr takovy, ze jeho stény budou

rovnobézné s jednotlivymi soufadnymi rovinami a jenz bude mit maximalni objem.

ResSeni: izde.
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