
4. cvičeńı z Matematické analýzy 2

13. - 17. ř́ıjna 2025

7.1 Pro funkci f(x, y) = ln(xy2) v bodě a0 = (1, 1) určete totálńı diferenciál, tečnou rovinu a derivaci ve

směru u⃗ =
(√

2
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√
2
2

)
. Určete úhel, který sv́ırá tečná rovina se základnou (tj. s rovinou z = 0).

Řešeńı: zde.

7.2 Pro funkci f(x, y) = arctg
(

x
y

)
v bodě a0 = (1, 1) určete totálńı diferenciál a derivaci ve směru

u⃗ =
(√

2
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√
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)
, tečnou rovinu a úhel, který tečná rovina sv́ırá se základnou.

Řešeńı: zde.

7.3 Pro funkci f(x, y) = xy+sin(x− y) v bodě a0 = (2, 2) určete derivaci, tečnou rovinu a př́ımku, která je

k ńı kolmá a procháźı bodem B = (0,−1, 3). Ve kterém ze směr̊u u⃗1 = (0, 1) a u⃗2 =
(√

2
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√
2
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)
má funkce

větš́ı r̊ust?

Řešeńı: zde.

7.4 Pro funkci f(x, y) = arctg(xy2) v bodě a0 = (1, 1) určete totálńı diferenciál, tečnou rovinu a derivaci ve

směru u⃗ =
(√

2
2 ,

√
2
2

)
. Určete vektory U⃗1 = (0, 1, ?) a U⃗2 = (2, 1, ?) tak, aby ležely ve vektorovém prostoru

odpov́ıdaj́ıćımu tečné rovině. Který z vektoru ukazuje směrem větš́ıho stoupáńı v tečné rovině?

Řešeńı: zde.

7.5 Najděte rovnici tečné roviny k ploše M , která je rovnoběžná s rovinou ϱ jestliže

(a) M : 3x2 + y2 + 3z2 = 1, ϱ : −12x+ 2y + 6z = 0.

(b) M : x2 + 4y2 − z2 = 4, ϱ : 2x+ 2y + z = 0.

Řešeńı: zde.

7.6 Najděte rovnici tečné roviny k elipsoidu M : x2 + 2y2 + z2 = 1, která je rovnoběžná s rovinou
ϱ : 4x+ 2y + z = 3.

Řešeńı: zde.

7.7 Necht’ p je př́ımka procházej́ıćı body (1, 2, 3) a (2, 3, 4). Najděte rovnici tečné roviny k elipsoidu M :
x2

25 + y2

16 + z2

9 = 1, která je kolmá na př́ımku p.

Řešeńı: zde.

7.8 Nalezněte úhel, který sv́ıraj́ı

(a) graf funkce f(x, y) = ln(
√
x2 + y2) a plocha M : (x− 1)2 + (y + 1)2 + (z + 1)2 = 2 v bodě (1, 0, ?).

(b) graf funkce f(x, y) = esin xy a plocha M : (x− 1)2 + y2

2 + (z − 3)2 = 7 v bodě (0, 2, ?).
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Řešeńı: zde.

7.9 Nalezněte úhel, který sv́ıraj́ı plocha
M : x2 + y2 + z2 = 8 a plocha N : (x− 1)2 + (y − 2)2 + (z − 3)2 = 6 v bodě (2, 0, 2).

Řešeńı: zde.
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