
6. cvičeńı z Matematické analýzy 2

27. - 31. ř́ıjna 2025

5.1 Najděte lokálńı extrémy následuj́ıćıch funkćı:

(a) f(x, y, z) = x+ y2

4x + z2

y + 2
z pro x, y, z > 0,

(b) f(x, y, z) = 1
z + z

y + y
x + x,

(c) f(x, y, z) = sinx+ sin y + sin z − sin(x+ y + z) na (0, π)3,

(d) f(x, y, z) = x3 + y2 + z2

2 − 3xy − 2y + 2z.

Řešeńı: (a), (b), (c), (d).

5.2 Do elipsy x2 + 3y2 = 12 vepǐste rovnoramenný trojúhelńık takový, že má základnu rovnoběžnou s osou
x a má maximálńı obsah.

Řešeńı: zde.

5.3 Najděte nejmenš́ı a největš́ı hodnoty funkce f(x, y) = x− y + 3 za podmı́nky 3x2 + 5xy + 3y2 = 1,
Načrtněte útvar určený touto vazbou.

Řešeńı: zde.

5.4 Vypočtěte vzdálenost nejbližš́ıho bodu hyperboly M : x2 + 5xy + y2 = 9 od počátku (0, 0).

Řešeńı: zde.

5.5 Kruhový taĺı̌r o rovnici x2 + y2 ≤ 1 je zahřátý na teplotu T (x, y) = x2 + 2y2 − x. Najděte nejtepleǰśı a
nejstudeněǰśı bod na taĺı̌ri.

Řešeńı: zde.

5.6 Najděte nejmenš́ı a největš́ı hodnoty funkce

f(x, y) = x2 − (y − 1)2

na množině
M : y2 ≤ 1− x2.

Načrtněte tuto množinu.

Řešeńı: zde.

5.7 Najděte nejmenš́ı a největš́ı hodnoty funkce f(x, y) = 3xy na množině M : x2 + y2 ≤ 2.
Načrtněte tuto množinu.

Řešeńı: zde.
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