Vysledky z domaci ulohy z 5. cviéeni

3.11.2011

H1
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a) limy, o 52:33 = 00.

, . VBRITI32K -4 , L ,
Pro K > 1 zvolim ng := [5K2+ 25I§2+132K 4} + 1, pro K < 1 zvolim ng := 10. Potom Vn € N, n > ng plati

Vi < K
Von+33 =
b)li
Pomoci predplsu ng = 2k k € N vyberme z {[ 1} ° ; podposloupnost {( “’1?;1 Potom pro
kazdé k € N plati [ nk = [22519 1> 225]2 =: ay. Posloupnost {a}}2, mé kladné ¢leny a protoze
limy, oo 2 = 25 > 1, plati limg_00 ay, = 00 a tedy i hm,Hoo((—j)k"’w = .

> C{[%} ° , pomoci ng = 2k+1, k € N, Jepotom[ 1 =
[—5 - 2k+11 < -5 gkll := by, pro kazdé k € N. Jelikoz plati limy_, o by = —00 (argumentace podobna jako
u ag), plyne z toho i limy_,o0[—5 - gi‘?_ﬂ = —0o0.

Lze tedy z posloupnosti {(#] o° , vybrat 2 posloupnosti, z nichz kazdd ma limitu, ale limity se ne-

rovnaji. Limita {((_5) oo | tedy neexistuje.

H2

a)lim,, oo sin(n?7) = 0 nebot sin(nm) = 0 pro kazdé n € N a limitou konstantni posloupnosti je ona

konstanta posloupnost uréujici.

b)
/ 1
. Vn2+1 . n 1+ .5
lim cos(—5——) = lim cos(—~ - ———).
n—00 on< +4 n—00 n 6n —+ -
Predevsim
1 .
lim V L+ ﬁ VOAL limy, 00 V L+ n2 Hezne Voal V140 —0
n—oo 6n —|— 2 lim,, 00 61 + ﬁ oo+ 0 ’

nebot odmocnina je spojitd v bodé 1. Protoze funkce kosinus je spojitd v 0, plati

1+ 2 J1+L
- im X—) =cos0 = 1.

nh_)ngo cos(m) = cos(nlg{)lo e

c) Citatel policajtujeme: Pro kazdé n € N plati

n 1n n x 1
5g\/2n+5" 6—"5\/3.2—n=§\/§ =3 5



Jmenovatel opravime dle vzorce

n 1 n—o00,(VOAL,Heine,VOAL) 1

VT2 +2n — /T2 +n = = — )
VTn? 4 2n+Vn? +n \/7+2+\/7+l 2V7

pricemz vyuzivame spojitosti druhé odmocniny v bodé 7. Dalsi pouziti VOAL nam dava

/2—n -n -n 2
lim 4 5o = ﬁ:\/?
n—00 \/Tn2 +2n — V/Tn? + n 2



