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Ulohy na cviceni

G1 Dokazte pomoci matematické indukce:

; n n(n+1
a) Vne Nplati Y ) k= (2+)

b) Vn € N plati Y7 k3 = "(nL)?
c) Vn € NVz > —1 plati (1 +z)" > (1 + nx)
d) Vn € N plati (2n)! < 227(n!)%.

G2 Znegujte nésledujici vyroky a rozhodnéte o jejich platnosti.
a) Ve, ze RVneN: (x4 2)" <0
b) 3r,z € RVn e N: (a2 +2)3 > 125
c) VeeRe>030€eR,I>0VzeR: (0<|z—1] <) = (0<|z|<e).

G3 Redlna ¢isla. Rekneme, ze mnozina M C R je omezend zdola, pokud existuje ¢ € R takové, ze plati

x > ¢, x € M. Obdobné definujeme omezenost mnoziny shora. Mnozina M C R se zove omezend, je-li

omezend zdola i shora. Dokazte ¢i vyvratte ndsledujici tvrzeni:

a) Mnozina U C R je omezend tehdy a jen tehdy, plati-li Jw e NVz € M : (|z] < w).

b) Je-li D C R omezend, potom je E := {2?, x € D} taktéz omezena.

¢) Neni-li H C R omezend, pak existuje H; C H omezend a Hy C H, Hy # H neomezen4.
)

d) Existuje pouze konetné mnoho mnozin My, My, ..., My, k € N, M; C N, i € {1,2,...,k}, které jsou
neomezené.

Ijlohy na doma

H1 Dokazte.
a) Vn € N plati Y7, k2 = nodlCntl)
b) Vn € N je ¢islo ¢ + %2 + %3 prirozené.
c) Vn € N, n >4 plati 2" > n?.
H2 Naleznéte maximalni defini¢ni obory funkci. Pod zna¢enim log & rozumeéjte prirozeny logaritmus, tj. In x.
a) /cosx
b) log(log(z? + 3z — 40))
c) VAr2 —z?

log(sinz cos x)

H3 Znegujte vyrok JACR,A# O Ve ¢ AVyc AIK € Z: (2F +y=K <z +y < 2% +4?).



