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Ulohy na cviceni

G1 Spoctéte neurcité integraly za pomoci rozkladu na parcialni zlomky.
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G2 Spoctéte neurcité integraly pomoci druhé véty o substituci.
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Ulohy na procviceni

S1 Pocitejte.
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S2 Pocitejte. Rozmyslete si vzdy, kterou vétu o substituci pouzivate a ovéite nalezité predpoklady.
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leohy na rozmysleni

Vime, Ze pokud je funkce spojitd na otevieném intervalu, md na ném primitivni funkci. Avsak ne kazdd
funkce majici na takovém intervalu primitivnd funkci mus? byt spojitd, jak shrnuji ndsledujici dvé wlohy.

N2 Necht a,b € R, a < b a bud F primitivn{ funkce k f na (a,b). Dokazte, ze pokud neni f spojitd
na (a,b), pak existuje y € (a,b), Ze alespon jedna z limit

lim f(z), lim f(x)

Ty~ z—yT

neexistuje.

N3 Na intervalu (—1,1) uvazme nésledujici funkci:
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Ukazte, ze:

a) f nenf spojitd na (—1,1),
b) existuje funkce F': (—1,1) — R primitivni k f na (—1,1).

Ndvod: Najdéte primitiond funkce zvldst na intervalu (—1,0) a (0,1) a vhodné je ’slepte’.

N4 Pii rozkladu na parcialni zlomky se mohou objevit integrédly typu
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Utvorte (pomoci metody per partes) vzorec pro vypocet I, z I,—1 pro n > 1. Spoctéte Iy pomoci vhodné
substituce (nikoliv pomoci per partes).

Vysledky
Ve vysledcich je vzdy ¢ € R.

S1
a) x4 log|z — 1|+ 3log |z + 2|+ ¢, b) §2% + 225 + 2 + ¢, ¢) Tlog|z — 1| — 1log |z + 1| — § arctg z,
d) arctgz — tarctg £ +c, e) 1log |z — 2|+ Zlog |2? 4+ 22 + 7| + @arctg(x—\;%l) +¢, f) log|z| —log |z + 1|+
%H + m, g) 2% — 5z + 47\/3 arctg(@(% —1)) +log|z| + c.
S2

2z 2z
a) —e Tarctge” — 5 log Tiemes b) cosz +2log(l—cosx), ¢) G —e”+2log(e” +1) —x+¢,d) x — 3 log(e*” —
e’ +1)+ @ arctg(@(%x — 1)) + ¢, e) log(sin? + 1) — log | sinz| + 2arctgsinz + ¢, f) 1(log|tgz — 1| —
log |[tgx + 1| — 2z) + ¢, g) 2¢/x — 16/x + Hdlog |/x + 3| — 2log |z + 1| + ¢



