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Ulohy na cviceni

G1 Pokud lIze (a je potteba), spojité funkce dodefinujte. Spoctéte parcidlni derivace a totalni diferencidl ve
vSech bodech (spojité dodefinované) funkce, kde existuji.

x? — 9 b) f(z,y) = z(siny)log(z? + %),  ¢) f(z,y) = xysin(x —y)

G2 Derivace slozené funkce. Spoctéte derivaci (parcidlni derivace ve vSech smérech) funkece f o g, jsou-li f
a g zadany jako

a) f(x,y) =

a) f:RP =R, f(z,y,2)=ze¥ +22, g:R—>R3  g(t) = (t2,€,1).
b) fag:R2_>R27 fl(‘ray) =Y, f2(x7y) :.Z'2+y2, gl(a75) = COs &, 92(a7/8) :_Sin(a/@)‘
G3 Implicitné zadané funkce.

a) Dokazte, ze rovnice
2?4 3y? =4

definuje na okolf bodu (1, 1) implicitné zadanou funkci y = y(z). Spoctéte y/(1) a y”(1).

b) Dokazte, ze rovnice
222 + 3yx + 6ze¥ — 2logz = 6

zadavé na okoli bodu (0,0,1) funkei z = z(x,y). Spoctéte z,, z, v bodé (0,0).

leohy na rozmysleni

N12 Ovérte z definice, Ze existuje totalni diferencidl funkce f v bodé (1,0), pro f z tlohy G1 a).

Priklady
S1 a) Zderivujte funkci f o g podle vSech proménnych, jsou-li funkece f, g zaddny jako
f:R3 =R, flz,y,2)==zyz, g:R2=R3 g(s,t) = (s> +12,0,2st).
b) Zderivujte funkci f o g v bodé t = 1, pokud jsou f a g rovny
fiRP SR fx,y) = (arctg(zy), (x —y)®), g:R—-R%  g(t) = (logt?, ¢+ 2).

S2 Vysetiete, na okoli kterych bodi R? zadava nasledujici rovnice implicitné funkci y = y(z). Spoéitejte v
téchto bodech ¢/ (z), y"(x).
ot — 222 + y2 =0

Vysledky

S1 a) D(fog)(s,t) =(0,0), D) (fog)(1)=(6-12).
S2 {(z,y) € R?, —z* + 22 4+ y* = 0} \ {(—V/2,0),(0,0), (v2,0)}. Derivace: ¢/(x) = 296;(—;)290,
y”(:E) _ (6932_2)112('9362—)(2903—2;(;)2‘
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