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leohy na doma

H1 (0,5 bodu) Vysettete bodovou, stejnomérnou a lokalné stejnomérnou konvergenci nasledujicich posloup-
nosti funkei:

nx sinz® 0 e (0, 00 21
a) fn(z) = T2 ™ [0,5], D) fa(z) = {Om . :(0 ) na [0,00), ¢ fu(z) = z+n 2 (=1, 00)
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Tedy f, — 0 na [0, 5]. Pomoci suprem vysetiime stejnomérnou konvergenci f,,. Derivujeme:
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Uvazujeme z € [0, 5], tedy x = % Potom je pro vSechna n prirozend
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Protoze lim,,_yo S

= 5 # 0, nekonverguje posloupnost fn stejnomérné k nule na [0, 5].
Uvazme libovolné § € (0,5

0,5). Pak pro kazdé n € N, n > = plat1
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a lim,,_,o0 Sn ) 0. Tedy f, = 0 na (0,5].

H1 b) Opét je snadné zjistit, ze pro vSechna x € (0, 00) plati
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a tedy f, — 0 na [0,00), nebot f,(0) =0 pro kazde n € N. Stejnomérnou konvergenci vysetiime zvl4st na
intervalu [0, 1] a intervalu [1, c0).
Pro vSechna x € [0,1] an € N plati 0 < 2™ < z a protoze sin na [0, 1] roste, madme 0 < sinz" < sinz < z.

Tedy lze odhadnout
sin ™ x
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Z toho plyne f,, = 0 na [0, 1].

Vysetiime konvergenci na druhém intervalu:
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Tedy f, = 0 na [1,00). Celkem dostdvame f,, = 0 na [0, 00).
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H1 c) Bodova konvergence: zvolime x € (—1,00) libovolné. Potom
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Tedy f, — 0 na (—1,00).
Jelikoz jsou funkce f, = fu(x) = :ﬁl——mn = 2(1 — ;) rostouci na (-1, 00), plat{ pro n > 2
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Tedy lim,, 0 S, = 2 # 0 a f,, nemohou konvergovat stejnomérné na celém (—1,00). Pro K € (—1,00)
(an>1) je opét
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Proto pro kazdé K € (—1,00) plati f, =2 0 na (—1, K], v dasledku ¢ehoz f, = 0 na (—1, c0).



