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13.10.2015

Úlohy na cvičeńı

G1 Necht’ A,B,C jsou množiny. Vyjádřete ekvivalentně (pomoćı kvantifikátor̊u) výroky:
(A 6= ∅); (A ⊆ B); (A = B); (A 6= B); (A ∩B = ∅); (A ∪B = C);

G2 Určete definičńı obor D(f) (pokud neńı již zadán), obor funkčńıch hodnot H(f) a pokud lze,
nalezněte inverzńı funkci f−1, je-li f zadána následovně:

a) f(x) = 2x−1
x+3 ,

b) f(x) = log(1−x1+x). Uvažujte přirozený logaritmus, tj. o základu e,

c) f(t) = a(1− t) + tb, t ∈ [0, 1], kde a, b ∈ R, a < b.

G3 Vypočtěte limity následuj́ıćıch posloupnost́ı.

a) an := n2+5n−4
(n+1)(n−5) , n ≥ 6, n ∈ N,

b) bn := 2n2−n+3
(n+1)3−(n−2)3 , n ∈ N,

c) cn :=
√
n2−3n−5−n

3n+1 , n ≥ 5, n ∈ N.

G4 Vypočtěte.

a) lim
n→∞

(n− 3)3

(n + 1)(n + 2)(2n + 1)
, b) lim

n→∞

(√
n + 1−

√
n− 1

)
.

Výsledky

G1 A 6= ∅ ⇔ ∃x ∈ A,
A ⊆ B ⇔ ∀x ∈ A : x ∈ B,
A = B ⇔ ∀x ∈ A ∀y ∈ B : (x ∈ B) ∧ (y ∈ A),
A 6= B ⇔ (∃x ∈ A : x /∈ B) ∨ (∃x ∈ B : x /∈ A),
A ∩B = ∅ ⇔ ∀x ∈ A : x /∈ B,
A ∪B = C ⇔ (∀x ∈ A ∀y ∈ B : x, y ∈ C) ∧ (∀x ∈ C : (x ∈ A) ∨ (x ∈ B)).

G2 a) Df = R \ {−3}, Hf = R \ {2}, f−1(x) = 3x+1
2−x ,

b) Df = (−1, 1), Hf = R, f−1(x) = 1−ex
1+ex ,

c) Hf = [a, b], f−1(x) = x−a
b−a .

G3 a)limn→∞ an = 1, b)limn→∞ bn = 2
9 , c)limn→∞ cn = 0

G4 a)12 , b) 0.
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