
11. cvičeńı

1. Na množině R2 \{(0, 0)} máme definovanou relaci R následovně: (x, y)R(u, v),
jestliže existuje α ∈ R tak, že x = αu a y = αv.

(a) Ověřte, že R je ekvivalence.

(b) Nalezněte tř́ıdu ekvivalence odpov́ıdaj́ıćı prvku (1, 1).
[Výsledek: [(1, 1)] = {( 1

α
, 1
α

)|α ∈ R \ {0}}.]

2. Necht’ M = N \ {1} a

R = {(m,n) ∈M2| existuje k ∈ N tak, že n = mk}.

Rozhodněte, zda R je částečné uspořádáńı na M . Pokud ano, určete minimálńı
a maximálńı prvky.
[Výsledek: R je částečné uspořádáńı; maximálńı prvek neexistuje; minimálńı prvky jsou prvoč́ısla.]

3. Na množině N mějme relaci R definovanou následovně: mRn, kdykoli

sin
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2
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2
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)

= 0.

Které z vlastnost́ı reflexivita, symetrie, antisymetrie a tranzitivita má relace
R?
[Výsledek: R je reflexivńı, symetrická a tranzitivńı, ale neńı antisymetrická.]

4. Na množině Z máme definovanou relaci R následovně: mRn, jestliže existuje
k ∈ {0, 1, . . . , 9} tak, že n = m+k. Nalezněte všechna n ∈ Z splňuj́ıćı 3(R◦R)n.
[Výsledek: n ∈ {3, 4, . . . , 21}.]

5. Na množině N0 celých nezáporných č́ısel je dána relace R tak, že (m,n) ∈ R,
jestliže m2 + 3n = 81.

(a) Ukažte, že pokud (m,n) ∈ R, jsou m i n dělitelné třemi.

(b) Je relace R tranzitivńı? (Návod: určete všechny dvojice v relaci R.)
[Výsledek: Relace neńı tranzitivńı, protože (9, 0) ∈ R a (0, 27) ∈ R, ale (9, 27) /∈ R.]


