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Deadline: 14.6.2020

S14 Necht’ X1, X2, X3, ... je posloupnost nezávislých náhodných veličin s uniformńım rozděleńım na intervalu
[0, 1]. Definujme veličiny Y1 = X1

Yi =

{
Xi i sudé ,

1−Xi−1 i liché, i > 2

a dále Zi = X1, i ∈ N. Označme Sn =
∑n

i=1Xi, Vn =
∑n

i=1 Yi, Wn =
∑n

i=1 Zi, n ∈ N. K jakému rozděleńı
konverguj́ı veličiny

Un =
Sn − ESn√

DSn
, An =

Vn − EVn√
DVn

, Bn =
Wn − EWn√

DWn
?

Jaký předpoklad pro použit́ı CLV je zde zásadńı?

S16 Necht’ X1, X2, ..., Xn, n ∈ N jsou nezávislé, stejně rozdělené veličiny s hustotou

fX(x) =

{
0 x ≤ 1 ,
3
x4 x > 1 .

Pro n = 102, n = 103 a n = 104 udělejte odhady, jak dobře se daj́ı veličiny

Sn =

∑n
i=1Xi − 3

2n√
3
4n

aproximovat rozděleńım N(0, 1).
Hint: Porovnávejte distribučńı funkce. (Pomoćı výpočetńı techniky)
Hint 2: Distribučńı funkci Sn lze pomoćı konvolučńıho vzorce zkusit upoč́ıtat numericky.
Hint 3: Hustotu Sn lze generovat pomoćı mnoha r̊uzných evaluaćı Sn, kde realizace Xi lze generovat jako
hodnoty rovnoměrného rozděleńı na [0, 1] zobrazené kvantilovou funkćı F−1

X .

S17 Bud’ X1, X2, ..., Xn náhodný výběr z rovnoměrného rozděleńı na intervalu [−α, α], kde α > 0 je jistý
parametr. Označme x1, x2, ..., xn jeho realizaci. Odvod’te maximálně věrohodný odhad pro α.
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