
Cvičné př́ıklady pro prvńı semestrálńı test.

Prvńı úlohy

Dokažte nebo vyvraťte tvrzeńı:

1. Množina {

a
b
c

 | a, b, c ∈ R, a 6= 0} tvoř́ı spolu s obvyklými operacemi lineárńı prostor.

[Neplat́ı]

2. Lineárně nezávislá množina {p(x), q(x), r(x), s(x)} ⊆ R≤3[x] tvoř́ı bázi R≤3[x].
[Plat́ı]

3. Množina {~a,~b,~a + ~c} ⊆ R3 může být lineárně nezávislá.
[Plat́ı]

4. Lineárńı zobrazeni má neprázdné jádro právě tehdy, když je jeho matice regulárńı.
[Neplat́ı]

5.

a 0
b 0
c 0

 kde a, b, c ∈ R nemůže být matićı lineárńıho zobrazeńı.

[Neplat́ı]

6. Odebráńım vektoru z lineárně nezávislé množiny nevznikne lineárně závislá množina.
[Plat́ı]

7. Sjednoceńı lineárńıch obal̊u dvou množin je vždy lineárńı podprostor.
[Neplat́ı]

8. Pr̊unik podprostoru a jeho lineárńıho obalu je lineárńı podprostor.
[Plat́ı]

Druhé úlohy

Definujte pojem ... Zde bude požadována formulace některé z definic .

Třet́ı úlohy

1. V R2 jsou dány báze B = (

(
2
1

)
,

(
1
4

)
), C = (

(
1
−1

)
,

(
1
0

)
) a coordC(~u) =

(
2
1

)
.
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Nalezněte matici TC→B a coordB(~u).

[TC→B = 1
7

(
5 4
−3 −1

)
, coordB(~u) =

(
2
−1

)
]

2. V R3 jsou dány báze B = (

1
0
0

 ,

0
1
0

 ,

0
0
1

), C = (

1
1
1

 ,

1
1
0

 ,

2
0
0

) a coordB(~u) =1
2
3

. Nalezněte matici TB→C a coordC(~u).

[TB→C =

0 0 1
0 1 −1
1
2 −1

2 0

, coordB(~u) =

 3
−1
−1

2

]

3. V R≤2[x] jsou dány báze B = (x2, x, 1), C = (x2 + 1, x + 1, 3) a coordB(~u) =

2
0
0

.

Nalezněte matici TB→C a coordC(~u).

[TB→C =

 1 0 0
0 1 0
−1

3 −1
3

1
3

, coordC(~u) =

 2
0
−2

3

]

4. Najděte bázi jádra, defekt a hodnost lineárńıho zobrazeńı s matićı AB.

A =

(
1 1
−1 2

)
, B =

(
1 1
1 1

)
.

[báze ker(A) = {
(
−1
1

)
}, def(A) = 1, rank(A) = 1]

5. Je dáno lineárńı zobrazeńı f : z R2 do R≤1[x] s matićı F =

(
1 0
2 1

)
a lineárńı zobrazeńı

g: z R≤1[x] do R3 pro které plat́ı g(ax + b) =

 a
b

a + b

. Pokud existuje, najděte matici

složeného zobrazeńı.

[G · F =

1 0
0 1
1 1

 · (1 0
2 1

)
=

1 0
2 1
3 1

, v opačném pořad́ı nelze.]
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