
Cvičné př́ıklady pro druhý semestrálńı test.

Prvńı úlohy

Dokažte nebo vyvraťte tvrzeńı:

1. Je-li det(A ·B) = 0 je det(A) = 0 nebo det(B) = 0.
[Plat́ı]

2. Pro každé ~a,~b ∈ R2 plat́ı 2det
(
~a ~b

)
= det

(
~a 2~b

)
.

[Plat́ı]

3. Nechť ~x, ~o ∈ Rn a A je reálná matice o n sloupćıch. Pak soustava A~x = ~o může mı́t
právě dvě r̊uzná netriviálńı řešeńı.
[Neplat́ı]

4. Jestliže pro dvě čtvercové matice druhého řádu A,B plat́ı a1,2 = −b1,1 a a1,1 = b2,1
pak A může být inverzńı k B.
[Neplat́ı]

5. Hodnost matice soustavy můze být větš́ı než hodnost rozš́ı̌rené matice soustavy.
[Neplat́ı]

6. Pro každou čtvercovou matici A druhého řádu plat́ı det(2A) = 2det(A).
[Neplat́ı]

7. Hodnost matice soustavy můze být menš́ı než hodnost rozš́ı̌rené matice soustavy.
[Plat́ı]

8. Jestliže plat́ı det(A) = 1 pak A = E
[Neplat́ı]

9. Nechť ~x, ~o ∈ Rn a A je reálná matice o n sloupćıch. Pak soustava A~x = ~o může mı́t
jediné netriviálńı řešeńı.
[Neplat́ı]

10. Jestliže pro dvě čtvercové matice druhého řádu A,B plat́ı a2,2 = −b1,1 a a2,1 = b2,1
pak A nemůže být inverzńı k B.
[Neplat́ı]

11. Pro každé ~a,~b ∈ R2 plat́ı det
(
~a ~b

)
= det

(
~b ~−a

)
.

[Plat́ı]
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12. Nechť ~u,~v, ~x,~b, ~o ∈ Rn a A je reálná matice o n řádćıch i sloupćıch. Plat́ı: Jestliže
~u řeš́ı A~x = ~b a ~v řeš́ı A~x = ~o pak 3~u + ~v řeš́ı A~x = ~b .
[Neplat́ı]

Druhé úlohy

Definujte pojem ... Zde bude požadována formulace některé z definic .

Třet́ı úlohy

1. Řešte soustavu s rozš́ı̌renou matićı, výsledek prověřte zkouškou. p + 1 0 1 −2
0 p + 2 −1 −1
1 0 1 −2

.

2. Vypočtěte det(A) a det(A−1).

A =


1 0 1 −1
0 1 1 −1
1 1 1 0
−1 −1 0 1


[−3,−1

3 ]

3. Vypočtěte det(A) a det(A−1).

A =


1 1 0 1
0 1 1 1
−1 −1 0 −1
1 1 1 0


[0, neexistuje inverzńı matice, tedy ani jej́ı determinant.]

4. Řešte soustavu s rozš́ı̌renou matićı, výsledek prověřte zkouškou. p + 4 0 1 −2
0 p + 2 −1 0
1 0 1 −2

.
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6. Najděte matici inverzńı k matici A, výsledek prověřte zkouškou.

A =

 p + 4 0 1
0 p + 2 0
1 0 1

.

7. Zjistěte pro která p existuje právě jedno řešeńı soustavyA~x =

a
b
c

, kde A je matice

z předchoźıho př́ıkladu, toto řešeńı pak s využit́ım výsledku téhož př́ıkladu najděte.
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